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recognize whether all the necessary steps are listed in the proof. Such proofs are 
often accompanied by constructions and diagrams that originate from Euclid's 
Elements.  

In this paper, we will briefly present the axiomatic foundation of 
geometry using automatic theorem provers and show one way of writing proofs 
of geometric theorems understandable to both humans and computers. 

Key words: high-school geometry, axiomatization of geometry, automated theorem 
proving, interactive theorem proving  
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Рекурзија представља технику у којој функција позива саму себе 
током решавања проблема, чиме се сложени задаци своде на једноставније, 
самосличне инстанце, све до достизања базног случаја. Овај начин 
решавања проблема има значајну улогу како у математици, тако и у 
информатици, посебно у алгоритамском моделирању и математичкој 
формализацији проблема. 

Циљ овог рада је да прикаже како се рекурзивни модели могу 
методички прилагодити настави, са посебним акцентом на изградњу везе 
између алгоритамског и математичког начина размишљања. У раду се 
полази од информатичког приступа, кроз анализу извршавања 
рекурзивних функција у програмском језику Python, након чега се 
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постепено уводи математичка формализација у виду рекурентних 
релација. 

Посебна пажња посвећена је наставном контексту, где се рекурзија 
приближава ученицима средњих школа, нарочито у специјализованим 
ИТ одељењима, као и студентима, кроз интуитивне и визуелно 
препознатљиве примере. Међу њима се издваја Фибоначијев низ, чија се 
појава може уочити у природи, као што су распоред листова и спиралне 
структуре шкољки, што доприноси интуитивнијем разумевању 
рекурзивног дефинисања и постепеног грађења сложенијих структура из 
једноставнијих. На тај начин, рекурзија се представља као ефикасан 
дидактички алат који омогућава превазилажење јаза између наставе 
математике и информатике, и развоју дубљег разумевања код ученика. 

Кључне речи: рекурзија, Фибоначијев низ, Python, нумеричка анализа 

RECURSION AS A BRIDGE BETWEEN MATHEMATICS 
AND COMPUTER SCIENCE 

Marija Trnavac, Marina Svičević 

  University of Kragujevac, Faculty of Sciences, Kragujevac, Serbia, 
marija.trnavac@pmf.kg.ac.rs,  marina.svicevic@pmf.kg.ac.rs  

Recursion is a technique in which a function calls itself during the 
process of solving a problem, thereby reducing complex tasks to simpler, self-
similar instances until a base case is reached. This approach to problem-solving 
plays a significant role in both mathematics and computer science, particularly 
in algorithmic modeling and the mathematical formalization of problems. 

The aim of this paper is to demonstrate how recursive models can be 
methodically adapted for teaching purposes, with particular emphasis on 
building a connection between algorithmic and mathematical ways of thinking. 
The paper begins from a computer science perspective, through an analysis of 
the execution of recursive functions in the Python programming language, after 
which a mathematical formalization in the form of recurrence relations is 
gradually introduced. 

Special attention is given to the educational context, where recursion is 
made accessible to secondary school students, especially those in specialized IT 
programs, as well as to university students, through intuitive and visually 
recognizable examples. Among these, the Fibonacci sequence stands out, as its 
appearance can be observed in nature, such as in the arrangement of leaves and 
the spiral structures of shells, contributes to a more intuitive understanding of 
recursive definition and the gradual construction of more complex structures 
from simpler ones. In this way, recursion presents itself as an effective didactic 
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tool that enables bridging the gap between mathematics and computer science 
teaching, and fosters deeper understanding among students. 

Key words: recursion, Fibonacci sequence, Python, numerical analysis  
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Овај рад испитује перцепцију математике као истовремено 
омиљеног и тешког школског предмета, са циљем да се разумеју начини 
на које ученици објашњавају овакве процене. Иако се у литератури ове 
димензије најчешће анализирају одвојено, савремени приступи указују на 
њихову међусобну повезаност и значај ученичких интерпретација 
искуства учења [1, 2]. 

Истраживање је засновано на крос-националном узорку студената 
из Републике Србије и Сједињених Америчких Држава, који 
ретроспективно процењују своја школска искуства. Примењен је 
мешовити методолошки приступ. Квалитативна анализа отворених 
одговора спроведена је индуктивним кодирањем, при чему су 
идентификоване категорије организоване у четири димензије: личну, 
садржајну, наставничку и инструкциону, у оквиру проширеног модела 
дидактичког троугла [3, 4]. 

Резултати показују да математика заузима специфичну позицију: 
истовремено се доживљава као когнитивно захтевна, али и као занимљива 
и вредна. Објашњења ученика указују на различите обрасце атрибуције, 
од наглашавања улоге наставника и наставне праксе до истицања личних 


